
Exercices d’intégration
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Abstract

We propose two exercices of integration. It should characterize the
integration.

1 Exercice 1

Soit A l’algèbre des polynômes réels s’annulant en zéro, et soit I, J deux
applications linéaires de A dans A telles que :
1)

I(P ).I(Q) = I(I(P ).Q) + I(P.I(Q))

2)
J(P ).J(Q) = J(J(P ).Q) + J(P.J(Q))

3)
I(P ′) + J(P ) = P.R

avec P,Q dans A, P ′ dans A; et R un polynôme fixé. Alors montrer que :

I(P )(x) =

∫
x

0

P (t).R(t)dt

J(P )(x) =

∫
x

0

P (t).R′(t)dt

2 Exercice 2

Soit B l’algèbre des fonctions continues nulles en zéro et I une application
de B dans B telle que :

I(f).I(g) = I(I(f).g) + I(f.I(g))

avec f, g dans B. On suppose que si f est T -périodique, alors il existe T ′

tel que :
I(f)(x+ T ) = I(f)(x) + T

′

Alors montrer que :

I(f)(x) = λ

∫
x

0

f(t)dt
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